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Ciag nieskonczony

Funkcje okreslong na zbiorze \
o wartosciach w zbiorze nazywamy:
CIAGIEM NIESKONCZONYM

Przyktad:

Witedy:
f(1)= f(2)=
f(3)= f(5)=



Ciag skonczony

Niech bedzie skonczonym wzorem poczatkowych liczb
naturalnych:

Funkcje okreslong na zbiorze , o wartosciach w zbiorze
nazywamy: CIAGIEM SKONCZONYM.

Przyktad:

f(1)=

Wtedy: f(2)=
f(3)=



Ciag liczbowy

Jezeli jest zbiorem liczbowym, to cigg nazywamy:
CIAGIEM LICZBOWYM.

Ciagg liczbowy mozna opisa¢ wzorem:

a) Ogolnym: np.

b) Rekursywnym(rekurencyjnym):
np.



Monotonicznosc c1agu

(a,) rosnacy <=>a, <a,+1

(a,) malejacy <=>a, > a,+1

(a,) staly <=>a, =a +1




Monotonicznosc¢ c13gu

Przyklad:

Na mocy definicji ciag  jest MALEJACY ”



Ograniczenie c13gu

Mowimy, Ze c13g jest ograniczony, jesli:

Ograniczenie Ogrniczenie

dolne gorne 1






Indukcja matematyczna

Przyymiymy, ze kolejne klocki domina
symbolizujg liczby naturalne, zas przewrocony
klocek prawdziwosc twierdzenia dla dane;j
liczby naturalnej...
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Indukcja matematyczna

Aby twierdzenie byto prawdziwe dla liczb
naturalnych musza si¢ przewroci¢ wszystkie

klocki.
S S S s S

Aby tak bylo musi zachodzi¢:
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Indukcja matematyczna

Niech bedzie twierdzeniem
, W ktorym mowa o liczbie naturalne;.

Jezel1 1stnieje liczba taka ze:
1. Twierdzenie jest prawdziwe
2. Dla kazdej liczby naturalne; lub , Z
prawdziwosci twierdzenia wynika prawdziwos¢
tierdzenia ( ) ,to

twierdzenie T(n) jest prawdziwe dla kazdej liczby
naturalnej lub 3/3



Stowniczek

- dowod przeprowadzany
metodg indukcyjna

- rozumowanie od ogotu do
szczegotu

- rozumowanie od szczegotu do
ogohu



Indukcja matematyczna c.d.

Przyklad:
Otrzymaj sumg¢ liczb naturalnych od 1 do 100:

Sposob Gauss’a:

2 sumy
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Indukcja matematyczna c.d.

- suma (patrz poprzednia strona)

Whiosek:

214



Indukcja matematyczna c.d.

Udowodnienie prawdziwosci metody
Gauss’a dla liczb N metoda indukci:

Spr.

=> dla
twierdzenie jest
prawdziwe
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Indukcja matematyczna c.d.
Zalozenie - T(n)
Teza - T(n+1)
Dowdd(krok indukcyjny):

Na mocy indukcji matematycznej twierdzenie jest
prawdziwe dla kazdej liczby naturalnej . 4/4



