
MATEMATYKA 
Tematy pisemnego egzaminu dojrzało�ci 

 obowi�zuj�ce w liceach ogólnokształc�cych w klasach, w których realizowany był 
program dla profilu matematyczno-fizycznego 

 w dniu 7 maja 2003 roku o godzinie 900 

 

Zadanie 1 

Punkt �
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P  le�y na prostej l nachylonej do osi OX pod k�tem °135 . Prosta k 

przechodzi przez wierzchołek paraboli 122 +−= mxmxy  oraz przez punkt, w którym ta 
parabola przecina o� OY. Oblicz, dla jakich warto�ci m suma kwadratów współrz�dnych 
punktu przeci�cia si� prostych l i k jest równa 5? 
 
Zadanie 2 

Dana jest funkcja ( ) �
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a) Uzasadnij, �e dla ka�dej rzeczywistej liczby x prawdziwa jest równo�� ( ) xxf 2sin= . 

b) Rozwi�� równanie ( )[ ] ( ) 02 2 =+ xfxf . 
c) Narysuj wykres funkcji ( )xfy =  i na jego podstawie podaj zbiór rozwi�za� nierówno�ci 

( )
2
1<xf , gdy 


22
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,x . 

 
Zadanie 3 
a) Wyznacz równanie zbioru �rodków wszystkich okr�gów stycznych wewn�trznie do 

okr�gu o równaniu ( ) 42 22 =+− yx  i do prostej 0=y . 
b) Przedstaw w układzie współrz�dnych na płaszczy�nie interpretacj� geometryczn� zadania. 
c) Oblicz pole figury ograniczonej wyznaczon� krzyw�, osi� OX i prostymi 1=x  i 3=x . 
 
Zadanie 4 
W sto�ek, którego przekrojem osiowym jest trójk�t równoboczny o boku długo�ci 2a wpisano 
walec o najwi�kszej obj�to�ci. Wyznacz stosunek długo�ci wysoko�ci tego walca do długo�ci 
promienia podstawy sto�ka. 
 
Zadanie 5 

a) Oblicz, dla jakich x liczby: 3log1 2+ , 36log x , 6log
3
4

8  w podanej kolejno�ci tworz� ci�g 

geometryczny? 
b*)Wyka�, �e je�eli liczby dodatnie naaaa ,...,, 321  tworz� ci�g geometryczny, to 

( )21321 ...
n

nn aaaaaa ⋅=⋅⋅⋅⋅ . 
  


