MATEMATYKA
Tematy pisemnego egzaminu dojrzalosci
obowiazujace w liceach ogélnoksztalcacych w klasach, w ktorych realizowany byt
program dla profilu matematyczno-fizycznego
w dniu 7 maja 2003 roku o godzinie 9"

Zadanie 1

Punkt P:(%,%j lezy na prostej [ nachylonej do osi OX pod katem 135°. Prosta k

przechodzi przez wierzchotek paraboli y=mx”> —2mx+1 oraz przez punkt, w ktérym ta

parabola przecina 0§ OY. Oblicz, dla jakich wartosci m suma kwadratéw wspétrzednych
punktu przecigcia sig¢ prostych /1 k jest rowna 5?

Zadanie 2
. . . o T .o T
Dana jest funkcja f(x)= \/E{sm (g + xj —sin (§ - xﬂ .

a) Uzasadnij, ze dla kazdej rzeczywistej liczby x prawdziwa jest réwnos$¢ f(x)=sin2x.
b) Rozwiaz réwnanie 2[ f (x)]2 + f(x)=0.
¢) Narysuj wykres funkcji y = f(x) i na jego podstawie podaj zbi6r rozwiazan nieréwnosci
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Zadanie 3
a) Wyznacz réwnanie zbioru srodkéw wszystkich okrggéw stycznych wewnegtrznie do

okregu o réwnaniu (x—2)° + y?> =4 i do prostej y=0.
b) Przedstaw w uktadzie wspétrzednych na plaszczyznie interpretacje geometryczng zadania.
¢) Oblicz pole figury ograniczonej wyznaczong krzywa, osig OX i prostymi x =11 x=3.

Zadanie 4

W stozek, ktérego przekrojem osiowym jest trojkat rownoboczny o boku dlugosci 2a wpisano
walec o najwigkszej objetosci. Wyznacz stosunek dtugosci wysokosci tego walca do dtugosci
promienia podstawy stozka.

Zadanie 5
a) Oblicz, dla jakich x liczby: 1+1log, 3, log 36, glog ¢ 6 w podanej kolejnosci tworza ciag

geometryczny?

b*)Wykaz, ze jezeli liczby dodatnie a,,a,,a,,...a, tworza ciag geometryczny, to

n

n

a,-a,-a,-..-a, =(a,-a,):.



